Eesti LXX matemaatikaoliimpiaad
TALLINNA KOOLIVOOR
12. jaanuaril 2023. a. Tallinnas
X klass

Lahendamiseks on aega 4 tundi.
Iga iilesande dige ja ammendavalt pdhjendatud lahendus annab 7 punkti.
Taskuarvutit kasutada ei lubata.

1. Juku ja Mari méngivad mangu, kus Mari kirjutab Juku eest varjatult ringjoonele arvud
as, ay, ..., Ayp23 mis koik on kas viértusega 1 voi —1, ning iitleb Jukule korrutiste
a; az-az, Qz: Az 0qy, A3 0405, ..., Qz021 Q2022 " A2023, Q2022 " A2023 " A1 Ja
Q023 * A1 * A, vairtused. Kas Jukul on nende andmete pdhjal vdimalik leida korrutise
Ay Ay " ...” Qppz * Qo3 Vadrtust? Pohjendage oma vastust.

2. Sellelsinatsel 1438. aasta jiiripdeva hommikul drkas apteeker Melchior iiles selle peale,
et ukse taga kolkis Pirita kloostri aednik, vend Bent, kes tuli teatega, et parast vesprit
hakkasid kloostri abtiss Kandisel kohutavad kohuvalud ning kahtlustatakse
miirgitamiskatset. Melchioril paluti viivitamatult Piritale asja uurima tulla. Melchior
pani oma pambud kokku ja hakkas jalgsi Pirita kloostri poole, kuhu oli liks pikk miil
maad, kiiresti astuma. Esimesed 3300 jalga 1dbis Melchior 10 minutiga. Seejérel sai ta
teel kokku samuti Pirita kloostrisse teel oleva palverdanduriga, kellega vesteldes langes
Melchiori kiirus 10 protsenti. Pérast iiheskoos konnitud 20 minutit moddus neist
ptihadele ddedele kiiiinlaid viiv vanker, mille juht otsustas riandurid peale votta.
Vankriga liikusid nad kolm korda kiiremini kui Melchior iiksi jala kéies oleks liikunud,
ning veerand tunni pérast oldigi Pirita kloostris. Mitu jalga oli 1 pikk miil?

3. Nullist erinevate arvude a, b, ¢, x,y ja z korral on teada, et
xy vz . zx

= = — Ja = —

x+y’ V+z z+x’
Leidke arvudest a, b ja ¢ soltuvad avaldised A ja B nii, et i + % + 5 = %’.

4. Nelinurga ABCD kiilg AD on risti kiilgedega AB ja CD. Diagonaal BD pikkusega a
meetrit jaotab selle nelinurga kaheks sarnaseks ja vordhaarseks, kuid mitte vordseks
kolmnurgaks.

1) Leidke nelinurga ABCD pindala.
2) Naidake, et kolmnurga BCD iimberringjoone keskpunkt asub kolmnurga ABD
iimberringjoonel.

5. Kotis on 2022 miinti. Katrin ja Diana méingivad méngu, kus nad teevad kordamddda
kiike. Oma kaigu ajal vitab Katrin kotist vélja 5, 7 voi 9 miinti. Diana paneb oma kiigu
ajal tagasi kotti kas 2 voi 3 miinti. Katrin v3idab juhul, kui peale tema kéiku jééb kotti
vidhem kui 10 miinti. Diana vdidab, kui mingil médngu hetkel jaab kotti 100-ga jaguv
miintide arv. Kellel on vdidustrateegia (ehk dige strateegia puhul voidab igal juhul,
olenemata sellest, kuidas kéib vastane), kui méngu alustab Katrin?



